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  --    

 

�� باشند و  � � و ��دو افراز از  ��  و ��  ـ اگر  1  	   آنگاه كدام گزينه صحيح است ؟  ��  


) الف    � �� ,  , � � �  
� �� ,  , 
) ب                 � �� �� ,  , � � �  
� �� ,  , � �   

, �� ��)   ج       , � � �  
� �� ,  , , �� ��) د                   � �  , � � �  �� �� ,  , � �  

ـ  اگر   2��� � �   ؛         ��  � � �  �0 , 1�          ��   ؛      � � � �  �0 , 1�����و            �  � 0  ؛      1 � � !  � � ��    ؛      2                � � �   باشد            1 

#آنگاه حاصل         كدام است ؟      %    �����$���

�)  د                            ��  �)  ج                            &� )  ب                       �� ) الف      �&        

  كدام گزينه صحيح است ؟   � � و ��بر بازة ـ 3

  آنگاهباشد، صعودي و پيوسته   �  صعودي و   اگر )  الف  � ' ���.  

  باشند آنگاه  صعوديهر دو �  و    اگر )    ب  � ' ���.  

  از چپ ناپيوسته باشند آنگاه %�   در نقطه  �  و    اگر )     ج  � ' ���.  

  در يك طرف نباشد آنگاه  �   و    اگر ناپيوستگي هاي)      د � ' ���.  

#ـ  حاصل  4 �2��()    *)   $���  كدام گزينه است ؟  

  موجود نيست                      )  د                                    3)   ج                                2)  ب                             1) الف     

  مطلقاً همگراست ؟ ناسرهـ كدام گزينه معرف يك انتگرال  5

#)   الف           #)  ب                                             �    -,,+ ./0 ,,-    �    $�              

#)    ج          ./0 #)   د                              �$    �    -1,, 23. ,�4,-    %    $�  
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∫مقدار ـ  6
∞

0
dx

x

xsin
   كدام است؟ 

 )ب   π) الف     
2

π
     موجود نيست)  د                                    صفر ) ج                             

   

, �0بر    تابع     Aاگر به ازاي هر عدد حقيقي   ـ   7 6 �انتگرال پذير باشد و    ��� 7 �وقتي كه   1 7   آنگاه   ∞

=  >lim,7%حاصل         # >?@,  كدام گزينه است ؟  %-���

                   موجود نيست       )  صفر                                    د ) ج                                2)  ب                           1) الف     

  

, �0ـ كدام يك از توابع زير بر  8 1 �  با تغيير كراندار است ؟  

)           الف ��� � �   ؛         �0  � �   ؛      1           � � ) ب                          ���� �  �√�  cos �, �   ؛      E �   ؛                 0             0 � 0         

) ج��� �  � � cos �, �   ؛      E �   ؛                 0             0 � ) د                           0��� �  � ��  cos �, �   ؛      E �   ؛                 0             0 � 0         

  

  ـ كدام گزينه صحيح است ؟  9

, ��بر   اگرتابع  )  الف  ��  .بازه ممكن است با تغيير كراندار نباشد  بر اين    صعودي باشد آنگاه   

, ��بر   اگرتابع  )    ب  ��  .تغيير كراندار نيست      داراي مشتق كراندار  باشد آنگاه   

, ��بر   اگرتابع  )    ج  ��, ��بر    با تغيير كراندار باشد آنگاه    ��  . كراندار است   

, ��بر   اگرتابع  )      د  ��, ��بر    كراندار باشد آنگاه     ��  .با تغيير كراندار است   

    

WWW.PNUNA.COM

W
W

W
.P

N
U

N
A

.C
O

M

http://pnuna.com
http://pnuna.com
http://pnuna.com
http://pnuna.com


 
        

        

        ))))1111((((يكيكيكيك                        
        

        20202020        5555        60606060        60606060        

            2222آناليز رياضي آناليز رياضي آناليز رياضي آناليز رياضي         

                        1111088111108811110881111088آمار آمار آمار آمار - - - - 1111041111104111110411111041جبراني ارشدجبراني ارشدجبراني ارشدجبراني ارشد))))محضمحضمحضمحض----كاربرديكاربرديكاربرديكاربردي((((رياضيرياضيرياضيرياضي        

 -- -- -- --        
        

 6666ازازازاز3333صفحهصفحهصفحهصفحه

  

  

  

, ��تابعي با تغيير كراندار بر  fفرض كنيدـ 10 ��, ��بر را F   تابع. باشد  ��صورت  به  

F��� �  �FG� � , �   ؛  � � ! � � �   ؛                 0             �   �   صحيح است ؟ F  كدام گزينه در مورد تابع در اين صورت  .تعريف مي كنيم          �

, ��بر F  تابع  )  الف  ��  .نزولي است    

H  تابع  )    ب  � F � , ��بر  ��  .صعودي است    

H  تابع  )    ج  � F � , ��بر  ��  .نزولي است    

  .است  شمارا   F  مجموعه نقاط ناپيوستگي)      د 

  

  ـ كدام گزينه صحيح است ؟  11

  اگرتابع  ) الف  � I  آنگاه   ��� 'I � ' ���.  

   اگرتوابع  )  ب , J بر�� , ��6 آنگاه  ،با تغيير كراندار  باشند   K LJ    بر�� , ��  .ممكن است با تغيير كراندار نباشد   

   اگرتوابع  )  ج , J بر�� , ��  ممكن است آنگاه ،با تغيير كراندار  باشند  . J    بر�� , ��  . نباشدبا تغيير كراندار    

     نامنفي ابعاگرت)  د , J بر�� , ��آنگاه  ،با تغيير كراندار  باشند  
g

f
, ��بر   �� .با تغيير كراندار است   

N   ـ دنباله   12OP  با ضابطه   O��� �  ./0 O,√O  حاصل  .تعريف شده است'   بر   limO7-    ́ O���  )( Rx كدام گزينه ∋

  است ؟

  موجود نيست                        )  د                                  2)   ج                                1)  صفر                           ب ) الف        

∑ـ سري   13
∞

=1n n

nxcos
  ؟به طور يكنواخت همگراستبازه كدام بر 

]) الف         ]π,0                         ب  (





−

22

ππ
) ج                ,






2

3

2

ππ
)  د                         ,






2
0

π
,  
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  ـ كدام يك از دنباله هاي زير همگراي يكنواخت است ؟  14

   )  الف O��� �  23.0R  O, � �  ؛  �0 , 1 �  
   )     ب O��� �  �O� 1 � � �  ؛ � � �0 , 1 �  

   )  ج O��� �  S�>?O, � �  ؛  �0 , 1 �  

   )  د O��� �  �O � �  ؛   �0 , 1 �  

  

  ـ كدام گزينه صحيح است ؟  15

   فرض كنيد )  الف O T   و  O � , ��بر ��� ' ��باشد آنگاه    � , ��بر   ��� ' ��  

N   فرض كنيد )  ب OP دنباله اي از توابع پيوسته بر   U باشد كه به طور يكنواخت به      همگراست در اين صورت             

  .نا پيوسته است         

   شرط لازم و كافي براي آنكه ) ج O T VOW    آن است كه ،   Uبر  sup|O��� � ���|  7 0 .  

  . به طور يكنواخت همگرا نيست   در شرط يكنواخت كوشي صدق كند آنگاه   اگر ) د 

  

  يك فضاي متريك فشرده باشد و   ]ـ  اگر  16 O �   به طور نقطه اي كراندار و پيوسته باشد آنگاه كدام گزينه  �]� \

  صحيح است ؟        

N   )   الف        OP ت به طور يكنواخت كراندار اس    ]بر .  

N   )   ب        OP به طور يكنواخت همگراست     ]بر.  

N   هيچ زير دنباله اي از )  ج       OP موجود نيست كه به طور يكنواخت همگرا  باشد .  

N   هيچ  دنباله اي از )  د        OP موجود نيست كه همپيوسته باشد.  
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∑ـ شعاع همگرائي   17   S! �O! -OW%   است ؟كدام     

 صفر          )  د                                    2)   ج                                1)  ب                            ∞) الف     
              

���_   ـ  فرض كنيد   18 �  `� a, �? ` � ?a, �� a _   دوره تناوب�كدام است ؟ ��  

                        2bd)  د                                    �c)   ج                                2b)  ب                           b )الف     

  

�e�Uبا ضابطه    بر صفحه مختلط  U ـ تابع نمايي  19 �  ∑  fgO!  -OW%    Uكدام گزينه در مورد تابع . تعريف مي شود     
  صحيح است ؟       

  . شعاع همگرايي اين سري صفر است ) ب .                                         اكيداً نزولي است  Uتابع ) الف 

  . مشتق پذير نيست  Uتابع ) د .                                          اكيداً صعودي است  Uتابع ) ج 

  

∑ ـ  شعاع همگرائي سري  20  �h,� g�√g  -OW�   كدام گزينه است ؟   

                        <2)  د                                    �<)   ج                                <)  ب                           �i) الف     
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    )نمره 2بارم هر سوال (سوالات تشريحي

  

! �ـ  فرض كنيد  1 \ ! ����   پيوسته باشد و  cدر   و   � �   j � � �   آنگاه ثابت كنيد  � \ � , ��بر ��� ' ��و     

# $� � �\� k    l     

, ��بر   تابع    ـ  فرض كنيد  2 ��, � �اي  در بازه  %� اگر  .باشدپيوسته و نامنفي    باشد كه  � ���%� m 0                      

#آنگاه نشان دهيد  ���$� m 0 k    l    

  

 
∑ ـ  فرض كنيد  3  |O| -OW� نشان دهيد سري   .به طور يكنواخت كراندار باشدN JOP   به طور يكنواخت همگرا  و     

 ∑  O  -OW� JO  . به طور يكنواخت همگراست     
  

  يك فضاي متريك فشرده باشد و   ]ـ اگر  4 O � n �[�  و   O T  N   ، آنگاه نشان دهيد  OP همپيوسته است . 
  

, �0بر   ـ  فرض كنيد   5 1�}پيوسته باشد و به ازاي هر عدد طبيعي   }0∪∈ Nn   ؛# �O���$� � 0 �   %                                         

آنگاه نشان دهيد   � 0   
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